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Examen de Anilisis Matematico II (LC) - 2010 - 10/02/11
APELLIDO y nombre: Condicién: L -

Observacién. Las partes practica y tedrica deben ser aprobadas por separado.

Parte practica

1. (15 p.) Calcular las siguientes integrales.

1+ 22

3 _
a) fz_mdz, b) f:n sen’z d.

(7 p.) Calcular el volumen del cuerpo que se genera al girar alrededor del eje dado la regién
delimitada por las curvas z =0, z = /4, y (z) = 1/ cos z.

(9 p.) Calcular el drea de la regién plana acotada por las curvas y =2z — 1y z = y? — 1.
(14 p.) a) Mostrar que la siguiente serie converge. /

2. lnn

=

n=1

b) Hallar la suma de la serie

co _311
Zz (4n+)1 :

(7 p.) Decidir si el siguiente limite existe. Justificar.

: Y
lim 1
(z,y)lw(o.O) (z + 2y) cos (2z)

. (12 p.) Sea flz.y) = —2% — 5y? + 8z — LUy - i~

a) Encontrar la derivada direccional de f en el punto (0,1) en la direccién del vector (1,1).
b) Escribir la ecuacién vectorial del plano tangente al gréfico de la funcién f en el punto (0,1).

¢) Encontrar los puntos criticos de f e indicar para cada uno si se trata de un punto de méximo
local, de mfmimo local o de ensilladura.

d) Decidir si f tiene un valor mfnimo global. Justificar.
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7. (15 p.) Probar que si f : R? — R es diferenciable y tiene un mfnimo en un punto, entonces el
gradiente de f en ese punto se anula.

8. (15 p.) Decidir en cada caso si la afirmacién es verdadera o falsa. Justificar.

a) Si la serie de potencias ) oo a,z" tiene radio de convergencia R, entonces la serie de
potencias ), “*z™ tiene radio de convergencia 3R.

b) Existe una funcién f: R* —» R con Vf (z,y) = (—y, ). Sugerencia: Calcular %}y y 3%%%.

) Si f (2) = Xilo Gy @™ =z~ 5+ 5 — T+, entonces f' (z) = i
s /(@) =



