Introduccidn a la Légica y la Computacién. Examen Final 03/12/2021.

(1) Sean y, z,w elementos de un reticulado tales que z A w < y. Demuestre que para todo
rseda (zAy)V(zAw) <yAw <= zAy<w.
(2) (a) Decidir si el reticulado (L, v, A) formado por el conjunto L := {2,4,6,8, 18,72} con
el orden de divisibilidad es distributivo, mediante la construccion de D(Irr(L)).
(b) Sea F' : L — D(Irr(L)) la funcién de representaciéon del Teorema de Birkhoff.
Calcular F(8 Vv 18) y F(8) U F(18).
(¢) ¢Es F un isomorfismo? Justifique su respuesta.
(3) Encuentre derivaciones para:
(a) F o= (¢ = =) = ¢) (b) ~p Vo= (¥ = x)
(4) Recuerde que un conjunto I' es cerrado por derivaciones sii para toda proposicion ¢ se
tiene que si I' - ¢ entonces ¢ € I
(a) Pruebe que si I' es consistente maximal entonces es cerrado por derivaciones.
(b) ¢ Vale la reciproca? Es decir, jsi I' es cerrado por derivaciones entonces es consis-
tente maximal? Justifique.
(5) Considere la gramatica G dada abajo. Se debe obtener un autémata finito deter-
ministico que acepte exactamente L(G), utilizando los algoritmos dados en el tedrico.

S — bS|aA A — bS|bA|e€
(6) Considere el autémata M dado por el siguiente diagrama.

Encuentre una expresion regular que denote
L(M). Utilice el algoritmo dado por el
teorema de Kleene.

Ejercicio para libres
(L) Sean z,y elementos de un reticulado tal que x < y. Pruebe que entonces vale:

(ywa)rnz) Ve < ((zAy)Vy) Ay.



