
1. (Recursión primitiva) Sea Σ = {!, ?}.
a) Pruebe que la función i? : Σ∗ → Σ∗, dada por i?(α) :=?α, es Σ-p.r.

(Puede usar que la función λαβ [αβ] es Σ-p.r.)
b) Dada una palabra α = a1 . . . an ∈ Σ∗ con n ≥ 1 de�nimos la transpuesta

de α como la palabra αT := an . . . a1. Por ejemplo, ??!!!?T =?!!!??. De-
�nimos además εT := ε. Encuentre funciones Σ-p.r. f , G! y G? tales que
R(f,G) = λα[αT ].

2. (División por casos) Sea Σ = {!, ?} y sea f : ω × Σ∗ → Σ∗ dada por

f(x, α) :=

{
?x si |α| es par
αx si |α| es impar.

Pruebe que f es Σ-p.r. (Puede usar que las funciones: λα [|α|], λxα [αx] y
λx [x es par] son Σ-p.r.)

3. (Cuanti�cación acotada) Sea Σ = {!, ?}. Pruebe que

{(x+ 1, !x, ?) : x ∈ ω y x es par}
es Σ-p.r. (Puede usar que las funciones: λαβ [α = β], λxy [x = y], λxα [αx]
y λx [x es par] son Σ-p.r.)
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