M. OUESLATI L ATTARINE Devoir de contréle N 4 de Maths 2éme T1 182 Fév 2022

Exercice 1 (6 points)

1. a. Vérifier que 3 4+ 2vZ = (1 +v/2)?
b. Résoudre dans [0, ] 'équation suivante :
4cos®x +2(1-VZ)cosx —vZ =0 »

2. Montrer les égalités suivantes :

a. cotan?x — tan?x = 201,
cosTx-cos'x
b.3 + cos*x = 4cos?x + 3sin’x

3. Calculer:
:ns(l-;)-stn 5 n{'L:j
Exercice 2
ABC un triangl elque AB =3,
ABC =Z
6

i. Caleuler AC et BC. A=

La perpenoiculaire a la d (BC) pa par C

coupe la droite (AR) en D
- 7. Caleuler Al -et DC

La bissectrice intérieure de I'angle B
- &

: \
" 1]
3. Calevter ? % 4 e dbduitn KP et 0 )f K
Ll

4. a.Déterminer en radians une mesure de I'a

BKT .
b. En appliquant la loi du sinus dans le triangle
BKC , montrer que : sin(FKC) = Ve

4

Exercice 3 (7 points)

On considére la fonction [ définie par f(x) = *%';ﬂ
1. Déterminer I'ensemble de définition de f.
2. Parmi ces points citer ceux qui appartiennent & la représentation gra uede [,

A0, =5); B(=1,~V2); C(4.2¥3) ; D(5.VE)  E(1,-1)
3, Déterminer les éventuels antécédents de 0 et de — ﬁ,

4. Montrer que pourtout x € 3, +o; f(x) = :_;;

ARy B
5. Vérifier que pourtoutx # 3 ona: == 1 =
6. Etudier alors les variations de f sur x € |3, +oo[



Correction de devoir de controle 4 h

Exercice 1: 1) « -

V2 242 412
(14 v2)?

34 2v2

b - deas?(2) +2(1 — v2) cos(z) — V2 =10

On pose ¢ = cos(r), on a done

24201 =V —2=1

(201 - v2))" + 162
4(3 = 24/2) + 162
13— 2v2 +1V3)
4(3+2v2)
(2(1+v2) >0

done VA = 201+ \a"'_ ol ot

g o 21— Eéﬂ o~ S21-vE) -1+ V3)
8
l

V2
2

alors /
cos(r') = ‘ &
l"_Tr po=s
I = :1'- T = ?i/
3)

AT
S[u.—:i — {‘Eu T

d'on

N a-

cos~(x) B sin®(x)
sin®(r)  cos?(x)
cos*(x) _ = cos*(x)

cotan®(z) — tan*(x) =

1 — cos?(x) rm?{;)!
cos? () = (1 — eos®(x))
cos?(r)(1 = cos?(x)
gnsi{*ﬂ— 1+2co {.‘t‘}—ﬂﬂ"’i{'ﬂ
vos? () — cost(x)
2cos*(x) — |
cos?(x) — cos'(x)

3 + cos®(x) 3 x 1+ cos® Er}
Heos?(x) +sin(x)) + cos?(r)
Jeos*(r) + 3sin?(x) + cos* (&)

4cos®(ix) + 3sin®(x)

Wl



3

T . bm . f B B [ 'a_.'r 1
t:m(,i_) 3111(14)+mn(ﬁ) = Rll‘l(g ?) Hjm5(1:1 l-I—J.I
= sin ]11 — sin ‘1_1 + 35
2 2

)

V3 — AT AC
5=t (ABC) = 75 =
u]ur:s..*i{,7=ﬁx\;—ﬁ=x/’ﬁ
of ana
V3 AB 3
5 =cos (AHC) = 5= = 7=
3
alors, BC = — =2
V3

2
2) Le triangle DCB est rect em AC‘] est la hanteur issue de € done on a,
AC? = AD % AB done AD =

Alors, DB = DA+AE.—4etnua

DC % CB = DB x AC ¢¥ C_‘”“': 2

3) Dans le triangle DCB. [CK) est la bissectrice ¢ s le théoreme de la bissectrice

KB 2
ILD Cﬂ 2 -.,f-

etona KB=D8B—- KD =-KD done

41— KD 4 4

WD =Ii’ﬂ -.ﬁ#:-aﬁ—ﬂ+]=iﬁ = v'ﬁ—l
alors, KB=V3KD=3—-+3
1) a - Dans le triangle KC B, ona

BRKC = w— f‘?ﬂ‘+m)

B 6 A
= g

- 12

_ I

12

b - En appliquant la loi des sinus dans le triangle BKC', ona

5111 (E'EE) sin (.ﬁ)
CB KB

done



sin (BCK
(%ex)

A

sin (E}EE’) = OH %

2
= 2/} —FF——
Ivﬁw‘ﬁ—u
W2
V-1
_ B+ V2
= ——
L 4
Exercice 3: 1) /
[ existe +—— .r—t- +3206t r—3#0
= r-Mr4 r#

Onpose s —dr+3=0,onal-44+3=0donc s’ =

- —50 1

2 —dw+3 Yo}

Done 'ensemble de définition de f est | — oo 1U3: +o¢.

| T : : i
2) J{0) = == _\T-i done A appartient & la représentation graphique de f.
V914443 24/2 z
f(=1)= i 1 kS x:(_ = _T{ # —v2 done B n'appartient pas i la représentation graphigue de f.
vy 6—20+4
fi{f) = —1—__.21—-'_ = V3 # 2v/3 done ' w'appartient pas i la représentation graphique de f.
2%5-20+3 2v/3 . :
f(5) = . 2 T ,:;" = V2 done D appartient i la représentation graphique de f.
Vvi1—i ‘ . . )
f(1) = —-——q-!-_-:i =11+ —1 done E n'appartient pas a la représentation graphique de f.
2) )
) =0
Vit —4dr+3
— r.l—;_ =)
= Yyr'—dr+3=10
= P-d&+3=0
=+ r=1oux=34 rejeter car 3 €] — oo; 1|U3: oo



Alors, 'antéedédent de 0 est 1

fa)=-—
o VE—m+3_ 1
xr—3 2

= V2 -8r+06=3—=x

Si x € [3;+20). 3 — & < 0 done I'équation 2r? — 85+ 6 =3 — = n'a aucime solution.
Six €] —o20:3), 3—x20o0rx €] — oo 1|3+, done on résout 'équation sur | — oo 1], on a done

V2l -8z +6=3—-2x
= 2" —8r+6=(3—x)
= 2 -Br+b6=u0"—Gr+9
=% 122 —-3=0onal+2-3=0
= r=—1 " =3 g —oc: 1] & rejeter

done Mantéeddent &
3) Six €]3;00], s — 3 >0 = |z — 3| = /(x —3)2, ou a alors,
vat—dr+3

x) =
(-1 —3

- VE-3
1) Pour tout & # 3, on a @
e—=1, “E=3+
&—3 = -—3_2-
r—3 _ x—3
= l-Jr--;!:_3

i) Soient a et b deux rvéels de 13; +o0c, on suppose que a < b, Comparons f(a) et f(b).

On a, daprés 5), fla) = /1 4+ et f(h) =/1+ _2.,

bh—3

i—3

a<h
a—3 < b—3 et les deux réels ont le mime signe (positifs)

>1+4 . et les deux réels sont positifs
a—3 h—3

1+ 3 =41 et
J rz.—:‘]_\/+b—3

fla) = J(b)

Alors, sur €)3; +oc|, f est déeroissante,

[



