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.| Exercice1: 5 ts

oY S ¥ = T

1°) Montrer que pour toutn € N, u, = 222

29) SoitS, =uyy+u; +--+u, ,nEN.

1
!

a.Exprimer S, en fonction de n.

\

b. Déterminer alors le reste de la division euclidienne de 4™** par 3 pour toutn € N.

c. Montrer que pour tout n € N, S, et u, sont premiers.entre eux.

3°) a. Calculer la somme S =42+ 43 4 44+ 412 4 413,

I

\

b. Déduire alors la somme S’ =42 + 4% 4 46 4 410 4 412,

Exercice 2 :[4 pts

1’ , . ' 7 ALz . , o s s
Al intérieur d un carré de coté 1, on effectue’le coloriage schématisé ci —-dessous.

|

\
\

\

Etape 1

On'désigne par a, l'aire du domaine colorié apreés le coloriage du n*™e carré.
1°) calculer les quatre premiers termes de la suite(ay,)

: 1 1\2
2°) Montrer que pour toutn € N*,a, = 3 (1 - (Z) ) en fonction de n.

< <1
,4_3,, 3

b. A partir de'quel entier nature] non nul n, a-t-on a, = 0.33?

3°) a. Montrer quepour toutn € N’

1
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Exercice 3 :(6.5 pts)
D

Dans la figure ci-contre : B N
Zest le demi-cercle de centre O,

de diametre [AA Jet-passant par B Mo
ot (0,04, 0OB) est un repére orthonormé. g ‘ |
M et N sont deux points de &tels que:
AOM = o,AON = 2a et aE]O,g[. o

Soit 1Je milieu de [AN].
1°) Déterminer en fonction de a les coordonnées des points M-N-etk: ‘

. g 4 .« T
2°) a. Montrer que les points O ,I et M sont alignés. - detenifi g8

A sin2a 2By AMaseil agiolly
b.Montreralors que tant = T 5Q B0 77
TC T
c.Déduire les valeurs exactesde tang et cos 5
d. Résoudre dans [0, ]! équation: tan*x — (4 — 2v2)tan?x + 3 — 2v/2 = 0.
3°) Soit E le point de coordonnées (- sin’, cosa).
a.Montrer que E € Zet que le triangle OME est rectangle en O.

— T[
b.Justifier que AOE = 5 + a.

s .
c. Montrer alors que cos (E + a) = —sina et que sin (5 + a) = cosaq.

51

51
d. Calculer alors sin = etcos 5
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Exercice 4 :(4° is

ABC est un triangle . BC = a,AB = cet AC=Dh. )

P,Q et R sontdes points appartenant P

respectivement 4 [AB], [BC]et [AC] tels que: R

1 s
1°) Montrer quel’aire du triangle APR est : Ex(l — x)bc sinA.

2°) Calculer de méme les airés des triangles CQR et BPQ et montrer que [és triangles
APR, CQR et BPQ ont la méme aire.

3°) Calculer l'aire du triangle PQR en fonction de x.

4°) a. Ecrire le trindme 3x% — 3x + 1 sous ferme canonique.
b. Comment choisir x pour que cette aire soit minimale?
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